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un instrumento de universal aplicación
a todo saber científico, Pero Izquierdo
afirma que la combinatoria de LuU ca-
rece de reglas universales de aplicación
a todas las especies de combinación. "El
cálculo combinatorio es para Izquierdo
... un instrumento de la ciencia en ge-
neral, no un tema específicamente mate-
mático". Aquí debe recordarse otra obra
de Izquierdo: su Dispuauio de Combi-
tuuione. En ésta Izquierdo se atribuye la
invención de la solución al problema
consistente en hallar el número de todas
las combinaciones de diverso exponente
de un número dado de términos, recu-
rriendo a las propiedades del triángulo
aritmético. Ya Herigone, en su Cursas
Mathemnticus (t. JI, París, 1634), da
una regla para solucionar el problema,
pero sin utilizar dicho triángulo. Y aun-
que el Tratado sobre el triángulo arit-
mético de Pascal, y De arte combinato-
ria de Leibniz ofrecen la Ínisma solución,
son publicados respectivamente en 1663
y 1666, después del Pharus. En el si-
glo XVIII Feijoo utiliza a Izquierdo para
atacar a Lull, iniciando una polémica
con los capuchinos Marcos Tronchón,
Rafael de Torreblanca y Luis de Flan-
des, polémica que culmina en la respues-
ta del cisterciense Antonio Raimundo
Pascual a través de su Examen de la
crisis de ... Feijoo ... sobre el arte lu-
liana (2 vols., Madrid, 1749) y, sobre
todo, de sus Vindiciae lullianae (4 t.,
Avignon, 1778), de las cuales dice Ar-
tau que "constituyen el mejor monumen-
to erigido por el lulismo del siglo XVIII

a la memoria del Doctor Iluminado".
De esta manera concluye el artículo

de Ceñal, que no es simplemente una
reseña de la obra de Risse, pues en mu-
chos casos añade datos omitidos por
éste. Lo que para algunos podría ser un
defecto, constituye el mérito de estudios
que, como los de Risse y Ceñal, se pro-

ponen dar noticia de "autores o escue-
las de mediocre valor" (p. 280).
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Conceptografía.Los fundamentosde
la aritmética. Otros estudios[ilosé-
[icos, por Gottlob Frege. Traduc-
ción de Rugo Padilla, Universidad
Nacional Autónoma de México, Ins-
tituto de InvestigacionesFilosóficas,
México, 1972.

Esta edición de libros y artículos de
Frege contiene la traducción al español
de los siguientes materiales: Concepto-
grafía (publicada originalmente en el
año 1879), Los fundamentos de la arit-
mética (1884), Sobre la justiiicacián
ciímtífica de una conc-eptografía (1882),
Función y concepto (1891), Sobre con-
cepto y objeto (1892), ¿Qué es una fun-
ción? (1904,). La característica sobresa-
liente de esta edición consiste en que
pone a disposición del público, por pri-
mera vez en castellano, una versión com-
pleta de la Conceptografía, Los funda-
mentos de la aritmética y el pequeño
ensayo Sobre la justificación científica
de una conceptograiía. No obstante que
se incluye todo el contenido formal de
la Conceptografía, pensamos que esta
selección está básicamente dirigida a
lectores interesados 'en filosofía, más bien
que a estudiantes e investigadores en
matemáticas. En esta medida, se destaca
la ausencia del articulo Sobre el sentido
y la denotación. Este ensayo es la obra
de Frege que mayor influencia ha tenido
en las discusiones actuales, y junto con
los artículos de 1891 y 1892 forma una
unidad en la cual se encuentra casi toda
la teoría semántica de este autor.

El contenido de esta recopilación, con
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una sola excepCIon,fue elaborado con
anterioridad al primer volumen de Las
leres básicas de la aritmética (1893).En
este libro, Frege alcanzó la madurez en
la exposición de un sistema en el cual
pueden derivarse la aritmética y el aná-
lisis, a partir de nociones lógicas. En
1903 se publicó el segundo tomo, pero
un año antes, ya había tomado conoci-
miento de la dificultad que representaba
para el sistema la paradoja desarrollada
por Bertrand RusseIl.De ese año hasta
1925,Frege canalizó todo su trabajo en
dos direcciones: encontrar una solución
a los problemas específicos de los fun-
damentos de la matemática, y elaborar
un libro sobre las nociones que constitu-
yen la filosofía de la lógica.

Pasemos a hablar de las ventajas par-
ticulares de esta compilación. Entre va-
rias, destacamoslas siguientes:

i) Al poner a disposición el prólogo
de la Conceptogroiia (pp. 7-11) Y el ar-
tículo Sobre la justificación (pp. 209-
214),hace posiblellevar a cabo un inten-
to para esclarecerlos problemas que cir-
cundan la naturaleza del sistema formal
que se presentaa lo largo de la Concep-
tograiia. El propósito inicial del sistema
es el diseñar un lenguaje que satisfaga
las necesidadesde rigor y precisión, que
se presentan en la investigación y la ex-
posición científicas. los lenguajes comu-
nes resultan inexactos y ambiguos cuan-
do se les intenta usar en estos contex-
tos. La formalización permite abstraer
un contenido pertinente y omite la pre-
sencia de elementoslingüísticos innece-
sarios. De estamanera,los lenguajes for-
males dan condiciones para ampliar los
límites del conocimientohumano.En par-
ticular, el sistema de la Conceptografía
tiene el propósito de expresar únicamen-
te aquello que Frege denomina conteni-
do conceptual. Esto es, relaciones que
son independientes de las propiedades
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de las cosas y, en ese sentido, se dice
que la lógica es un lenguaje para el pen-
samientopuro. Con el objeto de precisar
la naturaleza de este lenguaje se debe
tomar en cuenta el segundo principio
fundamental de Los fundamentos: "no
se debe preguntar por el significado de
una palabra aislada, sino en el contexto
de una proposición" (el. p. 113); asi
como el contenido del parágrafo 60 (pá-
ginas 168-169).La relación entre este
principio y el sistema de la Concepto-
grafía se indica en un fragmento del
escritoNotas para Ludwig Darmstoedter;
de julio de 1919 y publicado por primera
vez en alemán en 1969 (este fragmento
también aparece en una nota hecha por
el profesor Jean van Heijenoort, en el
libro From Frege to Go!lel, Harvard
University Press, 1967, p. 1). Frege
afirma en esteparágrafo: "No principio
a partir de los conceptos,a fin de cons-
truir pensamientos o proposiciones he-
chas con eUos; más bien obtengo los
componentesde un pensamientopor des-
composición del pensamiento.En esteas-
pecto,mi Conceptografía difiere de crea-
ciones similares hechaspor Leibniz y sus
sucesores." Por último, ¿qué relación
existe entre las oraciones de este len-
guaje formal y otro en el cual se con-
tengan oraciones con contenido empíri-
co? Frege esboza una línea de solución
a este problema en el parágrafo 87 de
Los fundamentos (pp. 191-192).

ii) Al incorporar en la edición el tex-
to completode Los fundamentos, se per-
mite al lector seguir con todo detalle las
dos grandes líneas del libro. En una de
ellas, se desarrollan' problemas relacio-
nados con la fundamentación de las ma-
temáticas; concretamentese intenta lle-
var a cabo la definición de los objetos
y principios de una teoría matemática,
por ejemplo, la aritmética, a través del
uso exclusivo de nociones lógicas. En la
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otra línea se presentanuna serie de no-
ciones semánticasmediante las cualesre-
sulta posible plantear los problemas an-
teriores. En ambosaspectosestápresente
un gran contenido de filosofía.
.Las definiciones y las pruebas que

desarrollan el programa del libro se ha-
cen asumiendotres principios fundamen-
tales (ej. p. 113). En el inciso (i) se
.expuso ya el segundode estossupuestos.
Como es conocido, los dos restantesson:
"hay que separar tajantementelo psico-
lógico de lo lógico, lo subjetivo de lo
objetivo" (primer principio) y "hay que
mantener siempre a la vista la diferen-
cía entre conceptoy objeto" (tercerprin-
cipio). Estos supuestosno son afirma-
ciones que pertenezcanal sistema de la
Coneeptograjía, ni a algún otro lengua-
je formal. Más bien son principios que
parecen ser generalizables a todo len-
guaje, sea éste formal o cotidiano. Si
estosenunciadosson previos a cualquier
sistema de lógica, entoncespertenecena
un área que puede ser caracterizada
como filosofía de la lógica. Si sucede
que también son aplicables a otros len-
guajes, su naturaleza sería la de una
semántica mucho más amplia. Delibe-
radamente consideraremosque esta deli-
mitación permaneceabierta a la proble-
matización.

En relación al primer principio, pen-
samos que el lector encontrará particu-
larmente sugerenteel seguir sus conse-
cuencias, tal como se presentan en los
parágrafos 47 (ej. p. 160) y 87 (ej.
p. 192). Por lo que toca al segundosu-
puesto, aunque se hace un uso explícito

. de éste a lo largo de Los [undamentos
(el. especialmentelos parágrafos 60 y
62), no se expone en esta forma en los
materiales posteriores a 1884. Sin em-
bargo, la cita correspondienteal año de
1919, que presentamosen el inciso ante-
rior, es una muestra de que Frege nun-

ca llegó a renunciar a él. El tercer su-
puestopermite obteneraquello que nues-
tro autor consideró, más adelante (en
1893), como el resultado más importan-
te de Los Fundamentos: las proposiciones
que hablan de números expresan Una
afirmación sobre un concepto (ej. par.
46, p. 159). Este supuestose complemen-
tal al incorporarse los conceptosde orden
superior, distinguibles de aquellos Con-
ceptos que se diferencian de los objetos
(ej. par. 53, p. 164). El tratamiento de
las nociones de objeto y concepto, así
como de sus expresiones lingüísticas se
encuentra en los parágrafos 45, 48, 49,
51, 53, 57, 60 y 61.

iii) En 1891,Frege agregóun supues-
to básico a los tres anteriores: la distin-
ción entre el sentido y la denotacióncon
relación a expresioneslingüísticas. Esta
distinción está presente ya en Función
y concepto y Sobre concepto y objeto.
Más aún, en este último ensayo se dis-
cute un problema importantepara la teo-
ría: expresiones del tipo "el concepto
'caballo', no es un concepto",parecenin-
dicar que el sistema edificado a partir
de los cuatro principios básicos, está in-
capacitado para hablar de aquello que
denotan los conceptos.Esta dificultad se
puede considerar abierta a discusión y
en los últimos años ha motivado varios
análisis sobre la relación de denotación
(ej. "Two types oí denotation", por
Montgomery Furth, en Studies in Logi-
cal Theory, ed. por Nicholas Rescher,
1968 y "Frege's problemswith 'the con-
cept horse' ", por Edwin Martín Jr., en
Crítica, vol. V, nQ 15). Por otra parte,
en estosartículos de 1891 y 1892 se en-
cuentra la noción de función que cons-
tituye la generalización de la noción de
concepto, precisándose también la no-
ción correspondientea objeto.
iv) Recientemente, el profesor Hans

Sluga (The [ournal oj Pldlosophy, 1971,
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vol. 68, pp. 265-272) ha bosquejado
cómola paradoja de Russell no sólo afec-
ta al sistemaformal que apareceexpues-
to en Las leyes básicas de la aritmética;
sino tambié~y principalmente a los prin-
cipios de la teoría semántica. Concreta-
mente esta paradoja hace incompatibles
al segundosupuestobásico con el tercer
principio. Este resultado es fructífero en
la medida en que, como lo indica el pro-
pio profesor Sluga, orienta hacia un exa-
men de toda la teoría del significado de
Frege. Por otra parte, mencionamosesta
observaciónporque ayuda a destacar las
dos líneas de problemas que se entrecru-
zan en Los [undamentos y que ocuparon
los últimos años de la vida de este fi-
lósofo.

v) Por último, consideramos oportu-
na esta publicación por un hecho que,
aunque es sumamenteconocido, no po-
demosdejar de mencionar: Frege influ-
yó directamente,a través de correspon-
dencia,entrevistaspersonalesy cursos,en
B. Russell, L. Wittgenstein y R. Camap.
Sin embargo, su teoría semántica y las
implicaciones filosóficas correspondientes
fueron muy poco conocidas durante los
veinticinco añosque siguieron a sumuer-
te. Con la excepción notable de Alonzo
Church y Rudolf Carnap, la obra de
Frege no se expuso, ni se discutió. Sólo
a principios de la década de los años
cincuentas,P. Geach y M. Dummett ini-
ciaron esta tarea. A partir de los años
sesenta, tanto la filosofía de la lógica
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como la semántica, se diversificaron te-
máticamentey han logrado un alto gra-
do de refinamiento técnico. Este hecho
ha propiciado que en la actualidad se
haya vuelto al estudio de los materiales
que hemos venido comentando.

Sobre la traducción se debe advertir
al lector lo siguiente: como ya se indicó
más arriba, a partir de 1891, Frege in-
corporó la distinción entre el sentido y
la denotación.Esta distinción analiza en
dos aspectosaquello que en forma gene-
ral se había considerado como el signi-
ficado de una expresión. En la versión
al español de esta edición, en los artícu-
los Función y concepto y Sobre concepto
y objeto, el traductor ha adoptadoel cri-
terio de traducir la palabra "Sinn" del
alemán por la palabra "sentido" del es-
pañol y la palabra "Bedeutung" por
"significado". En este aspecto, la pre-
senterecopilación se desvía de otras ver-
siones que adoptan las palabras "senti-
do" y "denotación", respectivamente.

Erratas: 1) En el par. 7, p. 121, cua-
tro líneas antes de terminar la página,
falta la figura de un triángulo invertido,
formada a base de tres puntos; 2) esta
figura falta también en la p. 122, línea 9,
así como un punto y aparte inmediata-
mentedespuésde la figura; -3) en la se-
gunda línea del parágrafo 69, p. 175,
debe decir "extensión" por "extenson".

Josá MANUEL FAVILA




